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Komplex Analys C

1. Lat U C C vara 6ppen och U* = {z : Z € U}. Antag att f € O(U) och
definiera g pa U* genom g¢(z) = f(z). Visa att g ar holomorf pa U*.

2. Antag att f € O(Q), Q ett omrade i C. Antag vidare att |f(z)| &r konstant
pa (). Visa att f ar konstant pa €.

3. a) Lat z=x+ iy, x, y € R och definiera funktionen
u(z,y) = 2* + ax + by* + cy + day.

Bestam de reella konstanterna a, b, ¢ och d och en holomorf funktion
f(z) sa att
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u = Re(f), =0, f(0)=1ochu(l,1)=—-2.
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Uttryck f(z) explicit i z € C.
b) Ar f entydigt bestimd?

4. Finn det mest generella harmoniska polynom pa formen az? + bxy + cy?,
dvs hitta villkor pa a, b, ¢ sa att ax? + bxy + cy? blir harmonisk.

5. a) Lat f: C — C vara komplexlinjar och lat u = Re f. Visa att u ar
reell-linjar och att f(z) = u(z) — iu(iz) for alla z € C.
b) Lat u: C — R vara reell-linjar och lat f: C — C vara definierad
genom f(z) = u(z) — tu(iz), Visa att f ar komplexlinjar. Vidare,
visa att supy, = [|[u(2)|| = supy, = [|f(2)]| for alla 2 € C, dér || - || &r
avbildningen fran forsta omgangens inlamningsuppgifter.



