NAGRA UPPGIFTER PA SUMMOR OCH BEVIS

(1) Skriv foljande summor med hjilp av X-notation.

a) 24+ 7412417+ 22

[

b)y1-2+2—-2+

co

1

) 1+44+7+104+13+16+---

(2) Avgor om foljande serier konvergerar eller divergerar. Berikna om mdojligt
deras virden.

a) %4—%4_2%4_...:%2320(%)3'
b) ZZZO(—i)k
c) 5—%—9—%—&4_ ..:52;‘10(_%1)3

(3) En patient borjar att varje morgon ta medicin i form av en tablett pa 5
mg. For varje dygn utsondrar kroppen 80% av den ursprungliga mangden.

a) Hur stor méngd av medicinen har patienten i blodet efter 4 dagar?

b) Hur stor méngd av medicinen kan ridkna med att patienten har i
blodet pa riktigt lang sikt?

(4) Formulera negationen till pastaendet x + 3y > 5.

(5) Formulera det kontrapositiva pastaendet till: Det ar pdsk, da dter vi dgg.
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(6) Avgor och visa om foljande pastaenden ar sanna eller falska.
a) Summan av tre pa varandra foljande heltal dr delbar med 3.
b) Summan av tre pa varandra foljande heltal &r delbar med 6.

¢) Produkten av tva udda heltal &r udda.

(7) Visa med hjilp av ett motsigelsebevis att /5 inte #r ett rationellt tal.
Givet ar féljande lemma.

Lemma 0.1. Lit a,p € Z. dér p dr ett primtal. Om p delar a®, dd delar
p Gven a.
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Svar

(1) a) Yp_o(2 +5k);

) C(1+3)).

(2) a) |%| <1, konvergerar till 1;
b) ‘—%‘ > 1, sa divergerar;

¢) |=%] < 1, konvergerar till 4;

d) [2] < 1, konvergerar till 4. (7%, (2) = X5, (2) = (2)" - (2)")

(3) ) 53 (5) meg= 6, 2mg;

b) 53252 (5) me= Zme,
(4) =+ 3y <5.
(5) Vi dter inte dgg, s det dr inte pdsk.

(6) a) Sant. Lat x vara det minsta av dessa heltal som bildar summan s,
da

s=z+(x+1)+(x+2)=3x+3=3(x+1)

som &r delbart med 3 eftersom x + 1 dr ett heltal.
b) Falskt. Tag summan 2+ 3 +4 =9, men 9 ir inte delbar med 6.
¢) Sant. Lat x =2k + 1 och y = 2m + 1, dér k,m € Z. Da far vi

xy=02k+1)2m+1)=22km+k+m)+1
vilket ar ett udda tal.

(7) Se motsvarande bevis av att /2 dr irrationellt fran foreldsningen 100203.



